ATATQNIZMA I AYKEIOY - ETT3 (2526) (EQQX KAI ZYNETIEIEZ ©.M.T)

OEMA A
Al. Na diatumoeTe To Ocwpnua Rolle kai va 3WwaoeTe Thv YEWHETPIKA Tou eppnveia. (2+2=4 povadec)

A2. Na amodeifeTe 6TI av pia ouvdpthon f cival Tapaywyioipn o€ éva didothpua A kai 1oxUer 611 f'(x)=0 yia
KABe X eowTepIKO Tou SiaoThpaTog A, ToTe n f cival otaBeph oto didoTthua A. (7 povadec)

A3. Aivetal n mpoTaon: «Av pia ouvdpTtnon f cival ouvexfic kar Tapaywyioipn oe éva didotnua [a, p] kai
dev 10xVel yia auTAv To Bewpnua evdidueowy TiIPWy ato [a, Pp], T0Te h f déxeTal opildvTia epamTopévh g€
onpeio € e (a,p)». Na xapaktnpioete Thv TpoTaon w¢ «AANGN» R «Yeudn» kai va 81kaloAoynoeTe Thv
amavrnon oag. (1+3 povadeg)

A4. Na xapakTnpioeTe KABe €vav amod TouG TTAPAKATW 10XUPIOHOUC WG «ZwoTo» N «AdBoc».

a. Mia mapaywyioipn oto R ouvdpTnon via Thv omoia yvwpiloupe 0TI dev givai 1-1, déxeTarl opilovTia
cpamTopévn og £va ToOUAdXIOToV onpeio TNG.

p. Mia ouvdpTtnon opiopévn oto didotnua (a, P) kai yvAoia povoTovn oc autd , dev éxel oUTe péyioTh oUTe
eAdx10TN TIUA.

v. Ao ouvapTiceig f kKai g TTou éxouv ioeg TTapaywyoug Kai Tépvouv oTo idio anpeio Tov dova x'X,
TautiCovTal.

0. Mia ouvdpTnon mTou gival Tapaywyioipn oe éva d1doThUa , givai Kal CUVEXAG 0€ auTo.

€. Mia ouvdpThon Ttou gival ouveXA¢ o éva kAeloTo SidoTnua A kai Tou n ypa@ikh TG dev TEUVEI ToV X' X,

diatnpei pdonyo. (10 povadec)
OEMA B
‘EoTtw f pia ouvdpThon opiopévn Kai tapaywyioipn oto (0,+x) yia Thv omroia yvwpiloupe OT!I :
m O<x<1
f'(x)={ x* ' , KaBwg¢ Kai 0TI n ypa@ikh mapdotaon Tng f digpxeTar amé 1o (2,2).
2x-1,x>1

Inx
—, O<x«<«1
X

B1. Na amodcifete 671t f(X) = (6 povadec)

x?-x, x>1

e(2+e)

e 1 (10 povadec)

B2. Na d¢ieTe 0TI UTTdpXEI ge[é,zj wote f'(§) =

‘Eotw emmAéov n ouvdpThoh g pe TUTO: g(x) =vx -1, x €[1,+ ).
B3. i) Na opioeTe Tnv ouvdpTtnon h, émou h(x) = (f - g)(x) (5 povadec)
ii) Na ppeite Tnv e€iowon epamTopévng Thg ouvdpthong h aTo onpeio Xo=5. (4 povadeg)



OEMA T

(1-x)

-2, x<l1

Aivetai n ouvdptnon f pe TUTO f(x) = 31
nu(x-1) 1 x>1

x-1
1. Na eAéy€eTe av yia Tn ouvdpthon f(x) pmopei va epappooTei To Ocwpnua Méong Tiung oto didoTnua
[0, m+1]. (10 povadec)
2. Na dcifete 671 n C epdmTeTal OTOV X'X. ( 6 povadeg)

3. Botw éva onpcio M(a, f(a)), a<0 To omoio KiveiTal Tavw oTn ypd@IkA TtapdoTacn ThG ouvApTNONG
woTte h TpopoAn B Tou onpeciou M otov x'x va amopakpuveTal améd to (0,0) pe taxutnta 2 m/s. Na ppceite
TO pUBUO peTaPoAng TG ywviag BOM Tn xpovikh oTiypr 6mou a(t,)=-2m (9 povadec)

OEMA A
‘BEoTtw n ouvdpTnon f opiopévn Kkai Tapaywyioign oto (0,+x) yia Tnv otroia 1oxVEl:

f(x)—% = f'(x)-Inx* ka1 f(1)=e.

A1l. Na anodeifete 6T1 f(x) =e* —2Inx, x € (0,+x). (9 povadecg)

A2. Na 3¢i€eTe 611 UTTdpXEl HOVABIKO X, € (%IJ WwaTe N epamTopévn ThG KAuTUANnG f o auto va eivai

TapdAAnAn otov opilévTio dfova. (9 povadec)

A3. Eotw M(x(1), y(t)) éva onueio Tou Kiveital Tdvw 0Th Ypa@Ikh TtdpdoTtachn Tng ouvdptnong f. Na
Ppeite TN ©¢on Tou anpeiou M TV XpovikA oTiyun 6mou Y'(1)=(e-2)x'(t), av yvwpileTe 611 X'(1)>0 yia kdBe
XPOVIKA aTIYUA T. (7 povadec)



