ETTANAAHTTTIKEZ AZKHZEIZ 1 KEZAAAIOQY

1. Aivovtai o1 ouvapTtioeig f, g ue medio opiopol To R, yid Tig omoieg 10XVl n oxéon:
f(g(x))=3x -4, yua kdbe x cR.

a. Na d¢ieTe 0TI n ouvdpTnon g eival avTioTpéyipn.

B. Na d¢cifete 611 n f £xe1 oUvOAO TIHWY 6A0 To R.

Y. Av yvwpileTe 0TI n f civar yvAoia ab§ouoa, va AUoETE Thv aviowon:

g(lnx) < g(—x +1)

3. Av n g(x) éxel olvoho TipWwv To R, va amodeiete 0TI kai n f givar 1-1. (Mn
OcwphoeTe dedopévn TN HovoTovia The f amd To y epwThpa).

2. Aivetai n ouvdptnon f : R — R yia Tnhv omoia 1axUe! h axéon:
(fof)x)=f(x)+3-x, xeR

a. Na amodcifete 611 n f civar 1-1 kai va Ppeite 1o f(3).

Pp. Na amodciete 611 n f dev pmopei va civar yvAiaia ¢Bivouoa.

v. Na Avoete Tnv e€iowon: f(6—f(| x-2]|-1))=3

3. Na amodeiete o f(x)+f '(x)=x+3

3. Aivetai n ouvdptnon pe TUTo: F(x) = X +ax + 4, 6Tou n ypagIkA TapaocTtaon
e f o f tépver Tov yy ' oto ongeio pe TeTaypévn 80.

a. Na amodeifeTe 611 a=3.

Pp. Na amodciete 611 n f cival avTioTpéWipn Kai va PpeiTe Ta onpeia TOUAC TG HE
Toug dovecg.

y. Na AVoete Th eiowan: F(F(9 - x?)+x-2)-f(x+2)=0

3. Na Avoete Thv aviowon: F(f(| x | -1)-18) < £ (80)

4. Aivovtai o1 ouvapThoeI¢ He TUTTOUG:
X

© , XeR kat g(x)=5auvx -4, x [0,m]

F(x)=e* +

a. Na amodeifete 011 n f(x) €xer eAdxioTn TiuA To 1.

B. Na ppeite Tn HovoTovia Tng g(X) kai va AUoeTte Tnv e€iowon g(x)=1.
X X

v. Na AUoeTe Tnv e€iowon: %"’3 — OUVX

5. Na Avoete Thy eiowon: e +e! ™ =2

5. Aivetai n yvnoiwg povétovn ouvdptnon f yia Thv omoia yvwpiloupe 6Ti:
e 1 2f(1)-1=0 kat In(f(2))+3f(2)-3=0.

a. Na umohoyioeTe Ta f(1) kai £(2).



p. Na ppeite Tn povoTovia Thg ouvdpthong f(x).
v. Na Aboete Tnv aviowon: f(Inx + x) <0

6. Aivetai n ouvdptnon pe TUTTO: g(x)=x- 4\/; +4, x<[0,4]

a. Na ppeite Tnv (g ° g)(x).

. Na ppeite Tnv ouvdpthon f yia Thv omoia 1oxVel n axéon: (gof)(x) =2x —1
Y. Av via pia ouvdpthon h(x) 1ox0er 611 (g o h)(x) = x , ymopoUpe va ToUe 6TI
h(x)=g(x):

7. Aivetai ouvdpTnon f opiopévn oto R, yia Thv omoia yvwpiloupe OTI:
(fof)(x)=x-2, xeR.

a) Na dcifete 611 n f civar 1-1 kai éxe1 olvoAo TIHWv TO R.

B) Na amodeifete 611 : () = f(x) +2

v) Na 8¢ieTe 0TI n ypapikn mapdaTtaon Tng f dev Tépvel Tnv euBeia y=x.

d) Av n f civai yvAoia abouoa, va deieTe 0TI h ypad@IKA ThG TTapdoTach PpiokeTal
KATw amé Thv euBeia y=x.

8. Aivetai n ouvdptnon f(x) = x° —2x, x €[1,+ ).

a) Na amodciete 0TI n f civar 1-1 ka1 va Ppeite To oUvoAo Tipwyv Tng. Exel
akpoTaro;

p) Na ppeite Thv £ kal va KATAOKEUdOETE GTO i810 OXAWA TIC YPAPIKEC TTAPACTAGEIC
Twv f, fL

v) Na Avoete thv efiowon: x° —2x —/x+1=1

9. Aivetai n ouvdpTnon f(x) = x> -6, x e R.

a) Na ppcite Thv avTioTpoph TnC.

p) Na AUceTe Tnv e€iowon: x° — Yx+6= 6, x e R,
y) va Aboete Thv aviowon: (| x| -15) < -33

eX

x_2’

10. Aivetai h ouvdpthon f(x) = XelR- {ln 2}

a) Na dciete 611 n f civar 1-1 ka1 va Ppeite Thv avTioTpogh TNC.
p) Na ppeite - av umdpxouv - Ta onueia Tophg Tng 1 pe Toug dgovec.

v) Na AuBei n e€iowon: f (6 — 226 + f(lnx)j -1
e J—
11. Aivetai nh ouvdpthon f(x) = 3x- 2, xelR- {3}
x-3

a) Na ppeite Thv avTioTpogh TnC.



p) Na AvoeTe Thv aviowon: (f o F)2(Inx) —(f- f)(Inx)-2 <0
v) Na ppeite ouvdpTthon g Tétoia wote: f(g(x)) =x+2

12. Aiverai n ouvdpthon f(x) = g —e*l_1, xe (O,+oo)

a) Na ppeite Th govoTovia The f kai va AUoeTe Thy e€iowan f(x)=0.
p) Na ppeite To f1(-e), kaBuic kai Th povoTovia Tne L.

v) Na AvoeTe Tnv e€iowon: f1(x) =x+1

) . 1+3X2 _ x2 +4 e x%+4 _e\/1+3x2
8) Na AUoeTe Tnv e€iowon: \/ \/ =

(1+W)-(1+M) 2

13. Aivetai n ouvdptnon f(x) =x+e*? -3, xeR.

a) Na 3¢i€ete 611 n f eivar yvAcia ab€ouaoa kai va ppeite 1o 1 (0).

B) Na Auoete Tnv efiowan f(x)=1.
v) Na AUoete Tnv aviowon: f(In2x) <2
3) Na AuBei n e€iowon: f(1+f'(x-2))=0

£) Na AuBki n e€iowon: | x| —x? =eX 2 ekl 2
, , 1-x 1-¢*
14. Aivovtai o1 ouvapthoeig: f(x)=In| —= |, g(x) =
1+x 1+e”

a) Na eAéyete av (f o g)(x) = (g o f)(x)
P) Na ppcite To medio opiopol TnG ouvdptnong h(x) = (g ° f)(ln x) oTh ouvéxeld va

AUoeTe Thy €€iowan

h(lnx) +h(x)-1=0.
v) Na ppcite ouvdptnon t(x) Tétola wote: (‘r(x)) =g(f(Inx)

15. Na emivonoeTe KaTAAANAEC OUVAPTAOEIC, VA TIC HEAETAOETE WG TTPOC ThV
povoTovia kai ge Tn PonBeid Toug va AUOETE TIC TAPAKATW AVIOWUOEIC:
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a) (Zx2 +3) 3(x2 +x+5)<(x2 +x+5)3 —3(2x2 +3)

p) e +|n(x2 +2) <eh +ln(\/;+2)

4x
16. a) Na AuBti n aviowon: (2x—1)2 < In[11+e4 - J+1
+e™

P) Av yvwpiCleTte 671 n f cival yvAoia povéTovn, va ppeite To €id0¢ ThG HovoToviag

NG WoTe va 1oxVel n oxéon @ f(x* +1) + f(e*) > f(2x) + f(x) ya xabs x e R.



Jx
\/;+1'

a) Na ppeite Ta media opiopol Toug Kal va TTpoadiopioeTe To EUPUTEPO UTTOOUVOAO

x-1
17. AivovTtai o1 ouvapTHOEIC HE TUTTOUC: f(x)= X1 kar g(x)=1-

Tou R yia To omoio 1axUel f(x)=g(x).
Aivetar emimAéov n ouvdpthon h pe TOTO : h(x) = (Inx—l)z, x € (0,+0)

P) Na ppeite Thv ouvdpTtnon ¢ pe TUTO: o(x) = (f oh)(x) kai va amodeifeTe 4TI av

x € (1,e?) o TUTTOC TNC @ YiveTal ¢(x) =

2-Inx "’
v) Na ppeite Tn povoTovia Tng ¢(x) kaBuwg kai 1o 6pto: lim ¢(x).

X*)Ez

18. Aivetai n ouvdpTtnon f pe 10O f(x) = ouvx —nux—1, x e {Og}

a) Na amodeifeTe 0TI n ouvdptnon f civai yvhoia ¢Bivouca ato {Oﬂ
P) Na amodciete 611 f(x) <0 yia kKdBe x {Og}

v) Na AUoeTe Thv aviowon f(x)<-1, yia x e [Oﬂ .

3e _5, x #In4
4

19. Eotw f ouvdpTnon via Thv omoia 1oxUel f(e* —1) = —

a) Na ppeite Th ouvdpThon f.

Eotw f(x)=ﬂ, X#3
X—3

p) Na dci€ete 671 n f cival avrioTpéyiun Kai va amodeifete 611 f =f
v) Na AUoeTe Thy aviowon: In(f(f(x))) > -3(f(f(x)-1), av x e (0,3) U (3,+x)

20. Aivovrai o1 ouvapThoeig f, g pe TUTOUG:

f(x)=x*+2x-1, xe[-1,+0) kai g(x)=Inx-1, x €(0,+x)

a) Na dciete 611 n f civar avTioTpéWiun Kai va PpeiTe ThV avTioTpoYh ThG.
p) Na ppeite - av umdpxouv - Ta ohpeid TopA¢ Twv ouvapthoewy f kai 1.
v) i. Na ppeite Tn ouvdpThon h 6mou h(x) = (f - g)(x)

ii. Na AUoeTe Tnv aviowon: h(x) <2g(x) via k@Be x e [1,+ o)

21. Aivetai n ouvdpthon f pe TUTO: f(x) = ouvx —nux —4x, X € {Og} .

a) Na amodciete 671 n f civar 1-1 ka1 va umtoAoyioeTe To f'(-m)



B) Na AUoeTe Thv aviowon: m+ouvx <nux+4x, Xe {Og}
v) Na AUoete Thv eiowon: f(x)+f(-x)=Vx*+4 x« {Og}

22. Ta tn ouvdpTnon f Tng omoiag h ypagikn
TapdoTach @aiveTal oTo oxXAud, va ppeiTe:
a) To medio opigpoU Kal To oUVOAO TIHWY TNC.

p) To mARBo¢ Twv piIlwy Tne e€iowaong f(x)=0. -1
v) To mARBoc¢ Twv pilv T efiowaong f(x)=Ina,

a>0, via Ti¢ d1dgopeC TIUEC ToU a.

) Tic pilec Tng e€iowong f(x)=1. f

23. Ta tn ouvdpTnon f Tng omoiag n 2
YPa@Ikn TapdoTadcn gaiveTal oTo
oxnua, va ppeiTe:

a) To medio opiopoU Kai To oUVoOAo
TIHWV TNC.
p) Na AvoeTe Thv aviowon f(x)>0

v) To mARBo¢ Twv AUoswv ThG
efiowang f(x)=-1.

8) Na AUoeTe Tnv aviowon f(x)<-1
yia x<0.

£) To TARBOC TwWv onueiwy TOUAG
TnG Ct pe Tnv euBeia y=x
(31xoTépHO 1°U-3°Y).

24. Na Ppeite Tov TUTTO TNC OUVAPTNONG TNC OTTOIAC N YPAWIKA TtapdoTaon

PaiveTal oTo TapakdTw oxnua:




25. Aivetai n ouvdptnon pe TUTO f(X) = In(ai;jlj, a>0, TNG oToidag n ypd@Ikn

TapdoTach 01€pXeTdl ATO TO ONUEio M[a—l,ln(%)}.

a) Na amodcifete 6T1 a=2 kai va Ppeite To edio opiopoV TG ouvdpThong f
P) Na amodciete 611 n ouvdpThon f eival yvhoia gBivouoa ato (-3,2).
Aivetar emmAéov h ouvdpTnon g pe TUTO g(x) = f(2x) - (1 - x)
v) i. Na ppeite To medio opiopoU Tng g, av yvwpilete 011 n f €ivar opiopévn oTo
(-3,2).

ii. Na ppeite Tn govoTovia Thg ouvdpTnong g.

—_1\3
26. Aivetai n ouvdpthon f pe T0mo: f(x) = (x-1) N X< 1.
(x-1y7, x>1
a) Na amodcifete 6T1 n ouvdptnon f eivar 1-1.
p) Na Ppeite To oUvoAo TIHWY TG ouvdpTnong f Kai va Ppeite Thv avTioTpoeh TNC

v) Na amodcifete 6T1 f(1+e*) > f(1-x?) yia kdBe x € R.

27. Aivovrai o1 ouvapThoeig f , g ge TUTOUG:

) =Ix +x -1, xe[l,+0) Ka g(x)=x*+1, xeR.

a) Na ppeite Tn ouvdpTtnon h, 6mou h(x) =(f-g)(x) Kai va amodeifeTe 0TI n eUBeia
x=0 eivar a§ovag ouppeTpiag yia Thv ouvdpTnon h.

p) Na ppeite Tn povoTovia Tng ouvdptnong h.

v) Na AUoeTe Tnv aviowaon 2 — ouvix —ouvx < 2 —nu?x —npx, X e {O,E}

2

28. Aivetai n ouvdpthon pe TUTO: f(X) = In(m+x), xeR

a) Na amodcieTe 0TI cival TEpITTA KAl va PPeiTe TN HovoTovid TG TPWTA yid X
OeTIKO KAl 0Th ouvéxeld yia KABe X TTpayHariko.

P) Na ppeite Thv avTioTpogn TnC.

v) Na AUoeTe Thy efiowon f(x) = —x

-X X

e —e , ,
, xeR.Na amodcieTe 0TI

d) Eotw n ouvdpTnon g pe TUTO g(x) =

(gof)(x)=f(-x), xeR



