
Βασίλης Μπακούρος                                                                                  www.bakouros.gr 

ΦΥΛΛΟ ΕΡΓΑΣΙΑΣ 3 – ΡΙΖΕΣ 

ΘΕΩΡΙΑ 

Θ1. Η τετραγωνική ρίζα ενός θετικού αριθμού α, είναι ο θετικός αριθμός x που αν υψωθεί στο τετράγωνο 

μας δίνει τον α, δηλαδή 2x a x a, όπου α 0. Επίσης, 0 0=  =  = . 

Θ2. Η ν-οστή ρίζα ενός θετικού αριθμού α, είναι ο θετικός αριθμός x που αν υψωθεί στην ν-οστή, μας 

δίνει τον α. Δηλαδή, η ν-οστή ρίζα του α είναι η μη αρνητική ρίζα της εξίσωσης xv=a. 
v vΑν x a x a, όπου x,a θετικοί=  = . 

Θ3. Προσοχή στις παρακάτω ισότητες: 

ν ν2 2 ν νa | a|, ( a) a όπου α 0 και α |α| , ενώ αν α 0 είναι ( α) α= =  =  = . 

Θ4. Οι ιδιότητες των ριζών: 

ν
νρκ νν ν κν κρ κν ν ν

ν

α α
1. α β αβ 2. 3. α α 4. α α , με α,β 0.

ββ
 = = = =   

Θ5. Εφόσον α>0, μπορούμε να γράφουμε: 

κ
ν κ να α=  και να εφαρμόζουμε και για τους ρητούς εκθέτες τις 

ίδιες ιδιότητες με αυτές που ισχύουν για τους ακέραιους εκθέτες. 

Θ6. Ρητοποίηση παρονομαστή: Αν σε παρονομαστή κλάσματος βρεθεί παράσταση με ρίζα, πολ/ντας 

αριθμητή και παρονομαστή με την κατάλληλη (συζυγή) παράσταση, μπορούμε να «διώξουμε» τη ρίζα από 

τον παρονομαστή. Δείτε τα παρακάτω παραδείγματα:  

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2 23 2 3 2 3 4 1, x 2 x x 2 x x 2 x 2, 2 x 4 2 x 4 4 x 4 x−  + = − = − + −  + + = + − = − +  + + = − − = −  

Υποτίθεται ότι η πρώτη παρένθεση είναι παρονομαστής, ενώ η δεύτερη παρένθεση είναι η συζυγής. 

ΛΥΜΕΝΑ ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑΤΑ 

Π1. Δείτε τις παρακάτω απλοποιήσεις:  
2 4 3 34 3α. (x 1) |x 1|, x b. (x 2) |x 2| , x c. (x 2) x 2 γιατί πρέπει (x 2) 0 x 2− = −  + = +  − = − −     

( ) ( )
222d. x 6x 9 x 3 |x 3| e. 11 4 7 7 4 4 7 7 2 | 7 2| 7 2− + = − = − − = + − = − = − = −  

Π2.Δείτε πως «διώχνουμε» τα ριζικά από τους παρονομαστές: 

( )

2 2 2

22 2 2

3 11 53 3 11 5 11 5

11 5 211 5 11 5 11 5

x 1 x 1 x 3 2 (x 1) ( x 3 2) x 3 2

x 1x 3 4x 3 2 x 3 2 x 3 2

++ +
=  = =

−− − +

+ + + + +  + + + +
=  = =

−+ −+ − + − + +

 

Π3. Να γράψετε σαν μία ρίζα τις παρακάτω παραστάσεις: 
3 2 3 2 11 23 11

4 3 123 2 114 3 4 3 22 12 121. α α α α α α α α α α α α
+ +

  =   = = =  =   
3 2 2 1 3 2 1 2 1 3 5 13 2 11 3

3 2 2 3 2 2 26 3 36 6 3 3 6 3 2 6 3 2 3 6 3 32 22. α β α β αβ α β α β α β α β α β α α β β α β α β
+ + + +

  =      =  =  =    =     

Π4. Να απλοποιήσετε την παρακάτω παράσταση , αν γνωρίζετε ότι -1<x<2: 

( ) ( )2 2 2 2A 4x 8x 4 4 4x x 4 x 2x 1 (x 2) 2|x 1| |x 2| 2 x 1 (x 2) 3x,

αφού 1 x 2, συνεπώς x 1 0 ενώ x 2 0.

= + + − − + = + + − − = + − − = + + − =

−   +  − 
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Π5. Να κάνετε τις παρακάτω πράξεις:       
( ) ( )
( ) ( )

2 5 2 2 5 22 2 8
8

5 45 2 5 2 5 2 5 2

+ − −
− = = =

−− + +  −
 

Π6. Να λύσετε τις παρακάτω εξισώσεις:  
2 21. 4x 4x 1 x 1 (2x 1) x 1. Πρέπει x 1. Οπότε |2x 1| x 1 2x 1 x 1 ή 2x 1 x 1

x 2 ή x 0, δεκτές.

− + = +  − = +  − − = +  − = + − = − −

 = =
 

2 2 22. 4x 4x 1 x (2x 1) |x| 1. Οπότε |2x 1| |x| 1

Av x 0, 2x 1 x 1 x 0, μη δεκτή.

1
Αν 0 x , 2x 1 x 1 x 0, δεκτή (τελικά!)

2
1

Αν x , 2x 1 x 1 x 2, δεκτή.
2

− + =  − = + − = +

 − + = − +  =

  − + = +  =

 − = +  =

 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

Α1. Να συμπληρώσετε τις παρακάτω ισότητες: 
2 4 3 2 24 3

3 42 7 5 4 8

1. ( 7) 2. ( 3) 3. (χ 1) (χ 1) 4. α 4αβ 4β (a b)

5. x 6x 9 6. a b (a,b 0) 7. a b (a,b )

− = − = − =  − + = 

− + =  =   = 

 

A2. Να γράψετε τις παρακάτω παραστάσεις με ρητούς παρονομαστές: 
2

2 2

3 3x x 2x 1
1. 2. 3.

11 5 x x x 2 x x 4

+ +
= = =

− + − − + +
 

A3. Να εκτελέσετε τις παρακάτω πράξεις: 

( ) ( )
2 2

1 1 3 2 3 2
1. 2.

3 2 3 22 3 1 2 3 1

− +
− = + =

+ −− +

 

 

 

 

Α4. Να απλοποιήσετε τις παρακάτω παραστάσεις: 

1. 7 4 3 2. 14 6 5 3. 5 2 6− = − = − =  

 

Α5. Να απλοποιήσετε τις παρακάτω παραστάσεις: 
3 2 34

3 54 63

6 5 23

α β
1. 2. α β αβ α β

α β


=     =


 

 

Α6. Να λύσετε τις παρακάτω εξισώσεις: 

2 2 2

2 2 2

1. 7 4 3 x 3 2. 9x 6x 1 5 3. x 4x 4 x 2x 1

4. x x 2x 1 3 5. x 6x 9 2x 3

− = − − + = + + = − +

+ + + = + + = −
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