ATATQONIZMA MINI TIPOZOMOINTHZ ATIPIAHZ 2023
OEMA A

Al. TToéTe pa ouvdpTtnon civar Tapaywyioipn oto [a, p].; (3 povadec)
A2. Na amodceifeTe 0TI Hia ouvdpTnon opiapévn Kai cuvexhc ato [a ,p] yia Thv oTroia UTtdpX el ONKHEIO X, OTO
(a, p) ware f '(x)>0 aTo (a, Xo) kar f ' (x)<0 a1o (X, , P) , £x€1 TOMIKO UEYIOTO OTO X, . (8 Hovadeg)

A3. Aivetai o 10xupiopdc: «Mia ouvdpthoh ouvexic oto [a, p] yia Tnv oToia 10xUEl J':f(x)dx =0Kai yid Jia

ToUuAdxioTov TIWA aTo [a, P] dev pundevileTal, £éXel Hia TouAdxiaTov pila oto (a, p)» . Na xapaktnpioste wg
«AANBR» R «Yeudn» Tov Tapamdvw 1GxXUpIoR6 Kai va dikaloAoyhoeTe Tnv amdvthof oag. (1+3 povadeg)

A4. Na xapakTnpioeTe TIC TTPOTATEIC TTOU akoAouBoUv, ypdgpovTacg aTo TeTpddié oag Thv £vdeifn ZwoTo R
AaBoc dirAa oTov apiBud o avTioTolXei og KABe TPoTAON.

1. Toxuei 6T Iximl_cs% =1

2. Mia ouvdpTtnon ouvexnc ato R, umopei va éxer opi{ovTia Kal KATAKOPUPN ACUUTITWTH.

3. Av pia ouvdpTtnon f mapouaidlel oAiké péyioTo TOTE auTtd Oa cival To HeyaAUTepo améd Ta TOTIKA ThG
pévioTa.

4. Mia ouvdptnon f: A—R eivai ouvdpTnon 1-1 av kai gévo av yia omoladAmoTe X,,X, € A 10xUel n
ouvemaywyn av X, =X, 16T (X)) =f(X,)

5. Ta eowTepikd onyeia Tou Siaothpatoc A ota omoia n f dev mapaywyileTtal A n Tapdywyo¢ Tng ivar O
AéyovTai kpioipa onpeia Tne f oto A. (10 povadec)

OEMA B

Aivetai n ouvdpTtnon f pe TUTO: f(x)=x-e™

B1. Na ppeite povoTovia, akpdTata , KUpTOTNTA Kal onpeia KaUThg Thg ouvdpthong f. (8 povadec)
B2. Na Ppeite Tnv epamTopévn The ouvdpThong f oTo aneio X,=2 Kal va UTOAOYioETE - av UTTdpX el - TO

, . 1
opro: lim————
plo: 08 e’f(x)+x—-4
B3. Na amodcifeTte 671 To eppadov E(a), a>0, Tou Xwpiou mou oxnuatiletal améd Tn ypd@ikA tapdoTtach The
f , Tov op1Z6évTio dafova kai Ti¢ euBeiec x=0 kai x=a, diveTal amd Tov TUTO: E(a)=—(1+a)e™® +1 Kai va

(6 povadecg)

ppeite To lim E(a) (5+2=7 povadeg)
B4. Na amodcifeTe 0TI yia KAOe p>2, 1axUel oTi: fB+1)-f(P)<f'(P+1) (4 povadecg)

M

OEMA T

Aivetai n ouvdptnon f pe TUTo: f(x) = 2, Xxe (O,+oo)

X
1. Na dcifete 611 f(X)>0 Kal yvhoia gBivouoa yia KABe x e (O+oo) (2+5=7 povadec)
2. Na AuBci n aviowon: In(1+f(x)) - In(f(x)) > f*(x)- f(In2) (6 povadeg)

3. Av F pia apxikh Tng f , va AuBei n e€iowon: F(x* +4)+F(x* +2) = F(x* +2) + F(x* + 4) (6 povadecg)
4. Na amodciete 6TI To eppaddv avdueoa oTh ypa@ikh Tapdotaon The T, Tov X X Kal TIC eUBEtieg pe

e€lowoeig x:% kai x =1 1000TaI pe In(i—g. (6 povadeg)



OEMA A
Aivetai n ouvdptnon f pe TOTo: f(X)=x*+e™ -3, xR
A1. Na dci€ete 611 uTtdpxel povadiko X, oto (0,1) Wwote n f va éxer eAdx10To 0TO X, Kail va SeifeTe OTI

f(x)=x’+2x, —3. (7 povadec)
A2. Na 3ei€ete 6T n f éxer akpipug Vo pileg x,,x, pe | x [<1<x, |. (7 povadec)
A3. Na AoeTe Tnv efiowan: f(x) e =f(x )-e™. (6 povadec)

A4. Av g eival pia mapaywyioipn oto R ouvdpTnon yia Thv omoia 1oxUel g(2x) >g(e™) yia kdBe x € R, va
amodeiete 0TI g'(2x )=0. (5 povadec)



