
Βαζίιεξ Μπαθμύνμξ                                                                                            www.bakouros.gr 

ΠΡΟΑΠΑΖΣΟΤΙΓΚΑ  ΓΤΙΚΑ΢ΖΟΤ ΓΖΑ Α΄ ΘΤΗΓΖΟΤ ΢Γ ΙΑΘΕΙΑΣΖΗΑ ΗΑΖ ΦΤ΢ΖΗΕ 

Α. Σα ζύμξλα ηωμ αοιθμώμ 

Οη θοζηθμί ανηζμμί, ζομβμιίδμκηαη με  , 0,1,2,3,...ό    

Οη αθέναημη ανηζμμί, ζομβμιίδμκηαη με  , ..., 2, 1,0,1,2,...ό      

Οη νεημί ανηζμμί , είκαη ηα θιάζμαηα θαη όζμη ανηζμμί μπμνμύκ κα γναθημύκ ζακ θιάζμα, δειαδή μη θοζηθμί , 

μη αθέναημη, μη απιμί θαη μη πενημδηθμί δεθαδηθμί. Σομβμιίδμκηαη με , / , , 0ό


   


 
   
 

   . 

Όζμη ανηζμμί δεκ μπμνμύκ κα γναθημύκ ζε μμνθή θιάζμαημξ, ιέγμκηαη άννεημη, αξ ημοξ ζομβμιίζμομε με 

 . Τέημημη ανηζμμί είκαη, γηα πανάδεηγμα, : , 2, 3, 10 . . ..       

Ακ εκώζμομε ημοξ νεημύξ θαη ημοξ άννεημοξ, θηηάπκμομε έκα ζύκμιμ πμο ημ ιέμε «πναγμαηηθμί ανηζμμί». 

Σομβμιίδμκηαη με , .ό       

Β. Γνιζώζειπ 1ξρ βαθμξύ 

Υπεκζομίδς όηη ε ελίζςζε: 

0 , 0, , 0 0 ( ).x a a ί ύ ώ x ί ό ύ ά x                   

Τα βήμαηα ιύζεξ μηαξ ελίζςζεξ: Απαιμηθή πανμκμμαζηώκ, απαιμηθή πανεκζέζεςκ, πςνηζμό γκςζηώκ από 

αγκώζημοξ, πνμζζαθαηνέζεηξ ζε 1μ θαη 2μ μέιμξ, δηαίνεζε με ημ ζοκηειεζηή ημο αγκώζημο. 

Δείηε μενηθά παναδείγμαηα: 
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Να ιύζεηε ηηξ παναθάης εληζώζεηξ (ζε πανέκζεζε ημ απμηέιεζμα πμο πνέπεη κα βνείηε): 
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Γ. Ζδιόηηηεπ δρμάμεωμ. 

Ζζπύμοκ μη παναθάης ηδηόηεηεξ δοκάμεςκ: 
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Δμθημάζηε κα ιύζεηε ηηξ παναθάης αζθήζεηξ, γηα κα ζοκεζίζεηε ιίγμ ηηξ ηδηόηεηεξ. 

1. Σομπιενώζηε ηηξ παναθάης ηζόηεηεξ, πνεζημμπμηώκηαξ ηηξ ηδηόηεηεξ ηςκ δοκάμεςκ: 
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2. Φνεζημμπμηήζηε ηδηόηεηεξ δοκάμεςκ γηα κα βνείηε ημ απμηέιεζμα: 
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Δ. Σρπξπξιημέμη μξοθή αοιθμώμ 

Γηα πμιύ μεγάιμοξ ανηζμμύξ: Αθήζηε έκα αθνηβώξ ρεθίμ μπνμζηά από ηεκ οπμδηαζημιή, μ εθζέηεξ ημο 10 

είκαη ημ πιήζμξ ηςκ ρεθίςκ πμο «πενίζζερακ» δεληά ηεξ: 
11 8 7345.000.000.000 3,45 10 200.400.000 2,004 10 30.000.000 3 10       

Γηα ανηζμμύξ πμιύ θμκηά ζημ μεδέκ, αθμιμοζμύμε ακάιμγε δηαδηθαζία , βάδμκηαξ όμςξ ανκεηηθό εθζέηε: 
7 8 50,000000345 3,45 10 0,00000001003 1,003 10 0,00004 4 10         

Δμθημάζηε κα ιύζεηε ηηξ παναθάης αζθήζεηξ, ηζεθάνεηε ημ απμηέιεζμα θαη δείηε πμο θάκεηε ιάζμξ! 

1. Να γνάρεηε ζε ηοπμπμηεμέκε μμνθή ημοξ ανηζμμύξ πμο αθμιμοζμύκ: 

123.000.000.000.000.000.000=                                          45.000.000.000.000= 

178.230.000.000.000.000=                                                 1.020.000.000.000= 

0,000000000000234=                                                          0,000000001234= 

0,00002=                                     0,00001=                            0,00000000245=  

2. Να γνάρεηε ζε πιήνε ακάπηολε ημοξ παναθάης ανηζμμύξ: 
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3. Να βνείηε ημ απμηέιεζμα ζε ηοπμπμηεμέκε μμνθή: 
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4. Να βνείηε ημ απμηέιεζμα ζε ηοπμπμηεμέκε μμνθή: 
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5. Να βνείηε ημ απμηέιεζμα ζε ηοπμπμηεμέκε μμνθή:
4 3 8 7

5 6 7 8

7 9 7 5

2,48 10 5,6 10 3,2 10 7,68 10

1,3 10 3,2 10 8,43 10 4,3 10

10 5,4 10 3,2 10 10

   

 
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4 8 6 7 8 7ή 5 :1,92 10 , 3,968 10 , 9,8 10 , 8 10 , 9,46 10 , 3,19 10            

Απακηήζεηξ ζηηξ αζθήζεηξ 1,2,3 θαη 4. 

1. Να γνάρεηε ζε ηοπμπμηεμέκε μμνθή ημοξ ανηζμμύξ: 

201,23 10       134,5 10        
171,7823 10      121,02 10  

132,34 10         91,234 10           
52 10           10-5                  92,45 10  

2. Να γνάρεηε ζε πιήνε ακάπηολε ημοξ παναθάης ανηζμμύξ: 

245.000 10.300.000

0,00000078 0,00000009346

1204 0,00425

0,000265 0,00000378

 

3. Να βνείηε ημ απμηέιεζμα ζε ηοπμπμηεμέκε μμνθή: 

13 13

11 13

13 13

9 11

3 1

3 1

2,64 10 9 10

2,236 10 5,76 10

2,64 10 9 10
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4. Να βνείηε ημ απμηέιεζμα ζε ηοπμπμηεμέκε μμνθή: 
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Γ. Γνιζώζειπ 2ξρ βαθμξύ 

Ε μμνθή: 02 ax a x a     Δειαδή, ακ ε ελίζςζε έπεη ζακ μμκαδηθή άγκςζηε πμζόηεηα ημ π2, 

ιύκμομε ςξ πνμξ αοηό θαη ηεκ ηειεηώκμομε όπςξ παναπάκς. Γηα πανάδεηγμα: 
2 2 2

2 2 2 2

2 18 0 2 18 9 3

3 15 0 5 5, 2 18 0 9, .

x x x x

x x x ά x x ύ  

        

           
 

Ε μμνθή:  2 0 0 0
b

ax bx x ax b x ή x
a

         . Γηα πανάδεηγμα: 

 

 

2

2

2 6 0 2 3 0 0 3

6 3 0 3 1 0 0 1

x x x x x ή x

x x x x x ή x

       

        
 

Ε μμνθή 2 2
1,20 4 0,

2
ax x έ ύ έ x


          



  
         

Πνμζπαζήζηε κα ιύζεηε ηηξ παναθάης εληζώζεηξ: 
2 2 2

2 2 2

1. 3 24 0 ( 8) 2. 2 0 ( 1,2) 3. 2 10 0 (0, 5)

7 3
4. 2 7 0 (0, ) 5. 2 5 3 0 ( 1, ) 6. 4 64 0 ( )

2 2

x x x x x

x x x x x ύ 

         

        
 

Δ. Γπίλρζη «ειδικώμ» ενιζώζεωμ 

Γεκηθά, ηζπύεη όηη: 0 0 0 0 0 0ή ώ                   

Γπίζεξ: 2 20 0, 0 0 0               

Ε. Σαρηόηηηεπ  
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Γίκαη ελαηνεηηθά θνίζημμ κα μπμνείηε κα θάκεηε αοηό πμο ιέκε «ζομπιήνςζε ηεηναγώκμο». Δείηε μενηθά 

παναδείγμαηα:  
2 2 2 2 2 24 5 4 4 1 ( 2) 1, 6 5 6 9 4 ( 3) 4x x x x x x x x x x                   

Πνμζπαζήζηε κα θάκεηε ημ ίδημ με ηηξ παναθάης παναζηάζεηξ: 

 

2 2 2 2 2

2
22 2 2

. 4 1 . 6 . 4 12 5 . 1 . 3

1 3 3 9
. : .( 2) 3 .( 3) 9 . 2 3 4 . ( ) .
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    
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Μπμνείηε κα ιύζεηε ηηξ εληζώζεηξ με δύμ αγκώζημοξ πμο αθμιμοζμύκ, ακ πνεζημμπμηήζεηε ηε ζομπιήνςζε 

ηεηναγώκμο θαη ημ ιήμμα Δ; 
2 2 2 2 2 2. 2 6 10 0 . 8 6 7 0 . 4 9 4 6 2 0

1 1
: . 1, 3 . 4, 3 . ,

2 3

x y x y x y x y x y x y

ή x y x y x y

  

    

              

         
 



Βαζίιεξ Μπαθμύνμξ                                                                                            www.bakouros.gr 

Υπόιμηπεξ ηαοηόηεηεξ:  
2 2 3 3 2 2 3 3 3 2 2 3( )( ) ( ) 3 3 ( ) 3 3                                  

Θ. Παοαγξμηξπξίηζη 

Μεγάιε θμοβέκηα. Τμοιάπηζημκ θμηκό πανάγμκηα , μμαδμπμίεζε θαη δηαθμνά ηεηναγώκςκ πνέπεη κα 

λένεηε! Γπίζεξ, πνέπεη κα μπμνείηε κα εκημπίζεηε ηα ακαπηύγμαηα δηςκύμςκ θαη κα πνεζημμπμηήζεηε ηηξ 

ακηίζημηπεξ ηαοηόηεηεξ. 

Πνμζπαζήζηε κα παναγμκημπμηήζεηε ηηξ παναθάης παναζηάζεηξ: 

 

Α.   Απιώξ βγάιηε θμηκό πανάγμκηα: 

2 2 2

2

3 2 2 3 2 2

3 2 3 2 3 2 2 2 3 2 4 4

1 2 2 3 2

4 4 8 5 2 2 6 4 2

7 3 6 8 5 25 9 5 5

10 4 4 11 14 4 12 24 16

13 4 2 14 8 12 15 6 3

16 4 2 17 3 6 18 3 9

. . .

. . .

. . .

. . .

. . .

. . .

x x x x x x

x x x x

x x x

y x x

x x x x x y xy

a b ab ab xy x y xy x y x y

     

     

        

     

     

        

Β. Σοκεπίδμομε με θμηκό πανάγμκηα: 

       

     

     
     
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2 3
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2
2
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4 2 2 1 3 1 2 8 4 2 3 4 6

. .

. .
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x x a x x a x x x

xy x x y x x x x

x x x x x x x

y y y x x x

       

       

       

       

 

Γ. Ομαδμπμηείζηε ηηξ παναθάης πμζόηεηεξ (ζε δεύγε): 
2 2

3 2 2 2 2 3

2 2

2 2

1 3 6 2 5 3 6 2 4

2 2 4 2 6 2 4 12 6

3 2 6 3 7 3 2 3 2

4 3 3 8 2 3 3 3 4 6

. .

. .

. .

. . ( ) ( )

ax a x a x a yx y

xy ay x a a x ay xy a x

a a ax x x ax a x

ax a x x a x x a x x a

       

       

       

         

 

Δ. Δηαθμνέξ ηεηναγώκςκ, από ηηξ απιμύζηενεξ πνμξ ηηξ δοζθμιόηενεξ: 
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     

     

     
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1. 4 9 2. 16 9

3. 25 4. 4
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7. 3 2 25 8. 2 1 1 3

9. 5 4 10. 5 1 3

11.16 2 3 12. 7 2 3 2

13. 4 3 1 14. 4 2 1 9 2

15. 4 9 16. 2 8

17. 4 2 9 2
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   
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x x x x
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ax a a x ax

a x x 4 218. 2 ( 1) 8 (1 )    x x x x

 

Γ. Ομαδμπμίεζε , πνμηημήζηε ημ ηνεηξ – έκαξ θαη εθανμόζηε ηαοηόηεηεξ: 

2 2 2 2

2 2 2 2

2 2 2 2

2 2 2

2

4 2 6 3 2
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       

       

         

     

       

     

 

 

Ζ. Γπίλρζη ηύπωμ 

Δεκ έπεη δηδαπηεί πμηέ ζηε Β΄ Γομκαζίμο, αιιά, μηιώκηαξ γηα Φοζηθή, είκαη ημ Α θαη ημ Ω. Αθμιμοζμύκ 

παναδείγμαηα επίιοζεξ ηέημηςκ ηύπςκ ςξ πνμξ ηηξ δηάθμνεξ μεηαβιεηέξ πμο πενηέπμοκ. Ε ιμγηθή 

επίιοζεξ είκαη ίδηα με εθείκε ηςκ εληζώζεςκ – απιά ζεςνήζηε «γκςζηά» όια ηα οπόιμηπα γνάμμαηα εθηόξ 

εθείκμο ςξ πνμξ ημ μπμίμ δεηείηαη ε επίιοζε. 
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
   

     


   

     

  
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Γπίζεξ, ζηε Φοζηθή πνώηα ιύκμομε ημκ ηύπμ θαη ζημ ηέιμξ θάκμομε ακηηθαηάζηαζε, όπη λεθηκώκηαξ! 

 


