EPQTHXEIZ ()X TOY-AAOOYX
Av f ouvexng ato [a, p] civai Lﬁ f(X)dx>0< f(x)>0

s
. Av f ouvexng kai yv. ab€ouoa oto [a, p] 1oxUel OTI: L f (x)dx >0.

3. Av [ f(0dxz ["g(x)dx, zoze £(x)2 g(x) yia kabe x<[a, B

10.

11.

12.
13.

14.
15.
16.
17.

18.

19.

To aUvoAo TIHWV Hiag ouvexoU¢ Kail ph aTaBep¢ ouvdpTnong oploPévng ae
avolkTo didoTnpa cival emiong avoikTo didoTnua.

Eivai '[: f(x)dx >0 < a> p.(f ouvexhc, yvhoia ab€ouoa oTo R).
Av f ox1 yvAoia govéTovn ato [a, p] 1oxver 6Ti: max(f(x)) = f(a) xar f(B)

av [ £ (xdx = [ 9(0dx, 76z f(x) = g(x) e dmoro x, <[a, .

. Av F(x) = LX(I: f(t)dt)du, f ovveyiic oro [a, B], x €la, B, T6Te n F eivar dvo

PopEC TTapaywyicign e ouvexh 0e0Tepn Tapdywyo.
Av nh ouvdpTnon f eival dUo popéc mapaywyiaipn oto R kai Tapoucidlel akpoTaTA
oTa onpcia a kai p pe a < P, ToTe UTdpx el anpeio X, ato (a, p) wote f ' (X,)=0.
Av yia Tig ouvapThoeig f,g 1oxVer f(x) > g(x) yia kdOe x Tpayuatikd, TéTe 10XVEl
via autég oTi: f " (x) > g “(x).
Av yia Thv ouvexh kai un otaBeph oto [a,p] ouvdpTnon f 1ox0er 6TI

B
ja f(x)dx =0, 1o6Te n f(x) éxer pia TouAdxioTov pila oTo [a, P].
Av n ouvdpTnon f eival kupTh o Ao To R, TdTe n f dev £xel akpoTaTa.
H ouvdpTtnon mou opiletai pe F(X) = J: f(t)dt, f ovveyic oro R eivai
Tapaywyioipn He oUVEXN TTPWTN TTapdywyo.
Av yia 300 ouvapThoeig 1oxVel 6T1 f “(X)=g "(X) via kGO X TpaypaTikoé Kai
f(1)=g(1), 76T 01 f ka1 g TauTiCovTal.
Av n f diatnpei oTaBepd mpodonuo oto [a, P], ToTe n f givar ouvexicg aTo [a, Pl.
Av n f givar avTioTpéyiun, TOTE gival yvAaia povoTovn.
Av nh tapdywyo¢ ouvdpTtnon Tng f €ival ouveXAg aTo X,, ToTe N f gival ouvexic
0TO Xo.
Av yia TIg ouvexeig oTo [a, p] ouvapTioeig f, g 10xUel n oxéon:

|7 fydt=["g(t)dt, x[a, B, ToTe f(x)=g(x) via kdBe x <[a, 1.

KdBe ouvexnc oc éva didothua A ouvdpThon, éxel TTapdyouaa.

20. Av pia ouvdpThon givail KUpTH oc éva didoTthpa A, T6TE n Tapdywyog Tng

21.

ouvdpThong diatnpei BeTIKO TTPdoNo.
IMa dVo ouvexeic oTo [a, P] ouvapThoeig, UTTApXEl ONUEIO OTO OTTOi0 N ATTOOTAGN
TOUG viveTal HéyiaTn.

22. AUo ouvapTHOEIC 01 0TTOIEC éXOUV i0EC TTApayWyouC Kail Kapid amé Ti¢ dUo dev

mepvd amé 1o (0,0) , umopei va Tautilovrai.

23. Av n mapdywyoc¢ piag ouvdpTnong cival otabepo¢ apiBUoc, TOTE N ypd@ikA ThG

TapdoTaon cival euBcia n omoia diépxeTal amé To (0,0).
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24. Av yia dUo oUVAPTATEIC OPIOHEVEG OUVEXEIC Kal TTapaywyioipeg ato R, 1oxUel n
oxéan f'(x) = g'(x), Tote 1oxver 6T f(Xx) > g(X).

25. Av ol Ypa@IkéG TapaoTAcEIg TWY cuveXWy aTo R ouvapTAcewv f kai g, TéuvovTal
oTa onpeia x=a Kkai x=p, T0Te uTtdpx el ohpeio ato (a, p) oTo oTmoio ol
EPATITOHEVEC TOUC €ival TTApAdAANAEG.

26.H gikova evog avoikToU 81a0TAKATOC HIAC ouveXoUC ouvdpTnonG €ival avoikTo
didaTnpa.

27. Mia yvnoiwg avfouaa ouvdpTnon pe BeTikéC TInEC oTo A gival kai KupTh oTo A.

28. To oplopévo oAokANpwya piag ouvexoug Kal e OeTIKEC TIHEC ouvdpThong dev
gival omwodnmoTe BETIKOC ApIOUAC.

29. Mia kupTh ouvdpTnon ato Tedio opiopoU TG, TApouaidlel TOTIIKO AdKPOTATO.

30. Mia ouvdpTnon ptopei va Tapouaidlel akpdTATO XWPIG va £Xel Kpigido onyeio.

31. Mia ouvdpTnon Tou £€xel KpigIpo anpeio €Xel AKPOTATO T€ AUTO.

32. Av n mapdywyog ouvdpThon piag ouvdpthong f, eivar euBcia, 16T n f
Tapouaidalel akpdTaro.

33. To Bcwpnua Rolle dev pmopei va 1oxVel av n f gival opiopévh o avoikTo
didaTna.

34. Av dUo ouvapTnoeIg €xouv Tredio oplopoU To R, TOTe Kal n oUVOEadn Toug €XEl
medio opiopoU To R.

35. Av dUo ouvapThoeig €xouv Ttedio oplopoU To R, TOTE Kal TO YIVOUEVO Kal TO
TNAiko Toug éxouv Tedio opiapoU To R.

36. Ta koivd onpeia dUo avTioTpopwy HeTall Toug oUVAPTATEWY PpiokovTal TAvw
oThv euBeia y=x.

37. Av pia ouvdpTnon cival yvioia at€ouoa, TOTE Kal h avTioTpowh ThG €ival yvhoia
av€ouaa.

38. To dBpoiopa dUo yvhoiwg HOVOTOVWY GUVAPTATEWY gival €TioNG yVAOIA HovoTovn
ouvdpTnon.

39. MmopoUpe va xpnotpomoifcgoupe Tov kavova DLH og kAdaoua Tng popehc (0/0),
£9O0goV apIBUNTAC Kal TAPOVOHAOTAG €ival OUVEXEIC OUVAPTATEIC.

40.H aotumTwTn €uBcia piag ouvdpTnong dev €Xel Kolvd anpeia Pe Thy ouvdpThon.

41. Mia ouvdpTnon de TAGyia acUPTTTWTH dev UTTopEi va €xel opi{OvTIa ACUUTTITWTN.

42. Av via pia ouvdptnon f 1oxUel OTI: JLT@@ =a, aeR’", éxel TAdyid aoUPTTTWTN.

43. Mia ouvdpTtnon pe medio opiapoU To [-2, 2] utropei va £xel aCUUTITWTN.

44 Av 10 0pI0 HIAC OUVAPTNONG OTAV TO X TEIVEI OTO X, £ival OeTIKOC apIOUAC, TOTE h
ouvdpThon Ttaipvel OeTIKEC TILEC Yia KABe X KOVTd OTO X,.

45. Av pia ouvdpTnon civail KoiAn ot éva didothua A, 16Te h £ Ttaipver pévo
apvnTIKEG TIHEG oTo id1o didoTnua.

46. Av pia ouvdpTnon civail yvioia Bivouaa oc éva didotnpa A, TéTE n Tapdywyog
TNG PTTOPEi ival Kai ioh pe To UNdEV yid KATTOIEC TIHEC atrd To didoThua A.

47. Mia ouvdpThon koiAn oc éva idotnua A kai h epantopévn ThG o€ KATolo
E0WTEPIKO onpeio Tou A, H6vo éva Koivo onpeio UTTopoUV va £XOUV.
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48. Av pia ouvdptnon f givai kupTh oto [a,p] kai g(x) n epamTopévn TNG o€ KATOIO
B
onpeio X, EOWTEPIKO Tou [a, P, T6TE TO I (f(X)—g(x))dx eivai BeTIKdC
a

ap1Ouac.
49. Av 10xUel

f(X) > 9(X) na kabe x e R, rore Ikr (f(x)—g(x))dx >0, omov r,kelR.

s
50. Av f ouvexnc oo [a, p] kai f yvAcia govéTtovn oo [a, P], T6Te To L f (x)dx divel

To eUPpadov avdpeoa oTnv ypag@ikh TapdoTach The f, Tov XX~ Kai TI¢ uBceieg X=a,
X=p.
51. To IImf(x)=l<lim f(x)=lim f(x)=I
X—>a x—at x—a~

52.Tox0el n oxéon: lim f(x) =1 <:>Ih|rrg f(a+h)=I

53. Mia auvdpTtnon opiopévn oe KAgloTo d1doThpad Kail h oTroia gival yvAiaia ¢Bivouoa
0€ auTo, UTopei va apouaidlel onyeio KAUTNG 0 ECWTEPIKO ONUEio Tou
dlaoTANAToC.

54.Eva onpceio oTo omoio dev opileTal n 3eUTeph TTAPAYWYOC HIAG ouUVAPTNONG,
XapakTthpileTal Kpigipo.

55. Av pia ouvdpTtnon civai yvioia au€ouoa oto (a, p) kai yvhoia gBivouaa ato (P.y) .
Tapoucidlel TOTIKO HEYIOTO aTo X=p.

56.Av n f givai ouvexhc oto didothua A kai a, p, y avikouv oto A , T6Te 10XUEr:

B B
[T 1 0gdx— [ F(x)dx = f (x)dx
a 14 a
57.Av pia ouvdptnon f civai 300 popéc Ttapaywyioipn oto A kai a eowTepikd Tou A
via 1o omoio f* "(a)=0, T6Te n f Mapouaidlel onyeio KAUTAC oTo a.

, , , . , 1
58. Av X, évac BeTIKOC TTPAYHATIKAC apiBudC , TOTE 10XVEI h oxéon: (In ZXO) =—
X

[}

59. Mia ouvdpTnon f eivai 1-1 , av kai pévo av yia kdBe oToIXEi0O Y TOU GUVOAOU TIHWV
Tng, n e€iowan f(x)=y éxel akpIPwg pia Auon.

60. Av n ouvdpthon f cival Tapaywyioiun oto [a, p], T0Te uTdpXel éva TOUAdXIOTOV

(o)~ f(B)
a-p

61. Av o1 ouvapThoeig f, g eivar 1-1, TéTe kai n ouvdpThon (f+g) , epdoov opiCeTal,
gival emiong 1-1.

62. H ypagikA tapdataon Tng ouvdpThong —f gival GUHHETPIKA TNC YPAPIKAC
mapdoTtaong The f wg mpog Tov d€ova XX .

63. Av n ouvdptnon f cival ouvexhc oto [a, p] , mapaywyicipn oto (a, p) Kai givai
f(a) 6x1 ioo pe f(P), T6Te dev UTdpxel onpeio X, oTo (a, P) TéTolo wate ' (X,)=0.

64.H spamTopévn TG YpaIkAC TapdoTaong piag ocuvdpthong f €xel Hovo £va Koivo
onueio Ue Thv ypagikh Tapdotaon The f, To onpeio emagpng.

65. Av pia ouvexhc ouvdptnon f pe medio opiopol 1o [a, P], £xel oUvoAo TIHWY To
[f(a), f(B)], T6TE n f civar yvhoia abouoa aTo [a,p].

€ oto (a, p) wote va 1oxver: /(&) =
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66. Av 10xXUouv:
lim f(x) =k, limg(x)=m, kmeR xou f(x) <g(x) xovtd oto x, 0t K <m.

67.Av n f civai Tapaywyioign oto 2 kai 1oxVel £(2)>0, Téte kai £ (2)>0.

68. Av n ouvdpTtnon f civalr moAuwvupikh ouvdptnoh 3ou Pabuov, ToTe h fofeiva
eTiong moAuwvupikh 6ou Padpou.

69. Eva ToTikd €AdXI10TO HIAC OUVAPTNONG UTTOPEI va gival HeyaAUTEPO aTd éva
TOTIKG HEYIOTO TNG.

70.H gAdxioTn TIUA Hiag ouvdpTnong €ival h HIKpOTEPN Ao Ta TOTIKA eAdXI0TA TTOU
Tapouaoidlel h ouvdpThaon.

71. Av yia pia ouvdpthon f 1oxUouv o1 TpoUmoBéoeic Tou Bcwphparog Rolle aTo
didotnpa [a, p], T6TE uTtdpx el epamTopévn ThG TAPAAANANn oTnv euBeia y=2016.

72.0moladnmoTe €UBcia TG HOPPAC X=a, £XEI HE Th YPAYIKA TTapdoTacn Hidag
omolagdAmoTe ouvdpThong f , To TOAU éva Koivo anyeio.

73. Mia moAuwvupiki ouvdptnon 3ou Ppabpol, éxel TAVTOTE AKPIPWCE éva anpeio
KAUTTAG.

_ 2
74.T1a Tn ouvdpTnon pe TUTO f(x) = ax® +bx+c, a0, Kdl yid oTtol0dNTTOTE

didoTnua TnEG Hopwhc [y, 8] via To omoio pmopei va segpappooTei To Ocwpnua Rolle
To ohpeio § yia To omoio 10XVUel To OUPTTEpATA Tou BewphpaTog, ival To

__B
20
I|m f(x) =0 xou llm g(x) +o0, 10T lim ——= fx) =0.
75. Av ioxUouv: ~ x>+ g(X)
lim f(x) = +0 Ko Ilm g(x) 0, téte lim ——=% f) = 40,
76. Av ioxUouv: x> g(X)

77. Av pia ouvdpTtnon f dev gival ouvexhc oe éva didoThua [a, P, ToTe dev Ttaipvel
UTTOXPEWTIKA Kail OAeg TIg evdidueoeg TipéG peTalu Twy f(a), f(P).
78.KdBe moAuwvupikh e€iowaon mepiTToU Pabuov, £xel pia TouAdxioTtov pila oto R.

79.H oxton I Aoy )dx = KI o(x)dx, woyler o kdBe A € R

A dx =X dx, toylet o kdPe L e R
80.Hoxéonj o(x) [ o()dx, oo v S

81. Av f(x)>0 yia kdB¢ x oTo R, f ouvexAc oTo R kai 1oxUel 6TI:
jﬁf(x)dx =0, 16t a=p.
82.T1a Thv mtapaywyioiun oto [a, p] ouvdpTtnon f yvia Thv omoia 1oxVer f(a)>f(p),

uttdpxel Xo ato (a, p) wote ' (xo)<0.
83.T1a Tn ouvdpTnon

f(x) = P() , 6mov P(x),Q(x) molvwvoua idov BabuoU, Sev opileton mAdylo acUunto.

Qx)

Booiing Mmakobpog www.bakouros.gr



84. Av f civai ouvexAc ouvdptnon ato R Kai 1oxUel
B ,
[ f0Odx = [ f(x)dx 612 B=1.

85. Av pia ouvdpTnon f civai yvhoia gBivouoa ato R, 10xUel h oxéon f(x)<f(2016x)
yia KABe X TTpayHdaTIKO.
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