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ΔΥΣΚΟΛΟ  ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ ΣΤΑ ΔΙΑΝΥΣΜΑΤΑ 1.1-1.3 

1. Δίνονται τα σημεία Α, Β, Γ του επιπέδου με διανύσματα θέσης αντίστοιχα 

, 2 , ό , ά.          

α. Να εκφράσετε τα διανύσματα , ,   συναρτήσει των ,   και να δείξετε 

ότι το ΑΒΓ είναι τρίγωνο. 

β. Αν τα Δ και Ε είναι σημεία πάνω στις πλευρές ΑΒ , ΑΓ αντίστοιχα τέτοια ώστε να 

ισχύουν 2


    


καθώς και σημείο Ζ τέτοιο ώστε 2  , να 

αποδείξετε ότι τα σημεία Δ, Ε και Ζ είναι συνευθειακά. 

2. Έστω ότι για τα διακεκριμένα σημεία Α, Β, Γ και Δ ισχύει η σχέση : 

2 3      . 

α. Να αποδείξετε ότι τα σημεία Α, Β και Γ είναι συνευθειακά και να βρείτε τη 

σχετική τους θέση.  

β. Να βρείτε την τιμή του πραγματικού αριθμού χ ώστε να ισχύει η σχέση: 

(x 1)    , όπου Μ μέσο του τμήματος ΒΓ. 

3. Δίνονται τα σημεία Κ, Λ, Μ και Ρ του επιπέδου με αντίστοιχα διανύσματα θέσης τα 

, 2 , 3 , 6    και ονομάζουμε Α το σημείο τομής των ΚΡ και ΜΛ.  

α.  Να αποδείξετε ότι το ΚΛΡΜ είναι τραπέζιο του οποίου η διάμεσος έχει μέτρο ίσο 

με | |   . 

β. Να βρείτε τις τιμές των πραγματικών αριθμών χ και y για τους οποίους ισχύουν 

οι σχέσεις: x M y         . 

γ. Να βρείτε το διάνυσμα θέσης του σημείου Α. 

4. Δίνονται τα μη συγγραμμικά διανύσματα ,   καθώς και τα διανύσματα 

v k 2 u 2a k ό k .           

a. Να αποδείξετε ότι τα διανύσματα  v u  είναι μη συγγραμμικά. 

β. Να βρείτε τις τιμές των πραγματικών αριθμών x και y ώστε να ισχύει η σχέση: 

   x yu 2v 2 y v.    

γ. Έστω u , v    , Μ το μέσον του τμήματος ΒΓ και Δ το μέσον του 

τμήματος ΑΜ. Να βρείτε την τιμή του k ώστε να ισχύει 
5a

.
4

 
     
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5. Να χαρακτηρίσετε ως «Σωστό» ή «Λάθος» τις παρακάτω προτάσεις: 

α. Αν ισχύει ΑΜ=ΜΒ τότε το Μ είναι μέσο του διανύσματος  . 

β. Αν τα διανύσματα ,   είναι παράλληλα τότε υπάρχει πάντα κάποιος 

πραγματικός αριθμός χ ώστε x   . 

γ. Ισχύει η σχέση:             

δ. Αν τα διανύσματα ,   είναι ομόρροπα, τότε τα διανύσματα 2 , 3    είναι 

αντίρροπα. 

ε. Αν τα διανύσματα ,   είναι αντίρροπα, τότε 2 3 2 3        

στ. Αν ισχύει η σχέση: , ό .         

ζ. Αν ισχύει η σχέση , ό .         

η. Αν το Κ είναι μέσο του   τότε η σχέση 2     , ισχύει όποιο κι αν 

είναι το σημείο Λ. 

θ. Αν ισχύει 2     τότε 2     

ι. Αν ισχύει ότι: 3 ό .        

ια. Αν ισχύει ότι: | | , ό        . 

ιβ. Αν ισχύει ότι 2 ό .         


