
1ο ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ ΣΤΟΥΣ ΜΙΓΑΔΙΚΟΥΣ (2014-15) 

ΘΕΜΑ Α 

Α1. Να αποδείξετε ότι ο συζυγής του αθροίσματος δύο μιγαδικών αριθμών, ισούται με το άθροισμα των 

συζυγών τους. Δίνονται οι δύο μιγαδικοί z a i w i.        

Α2. Να γράψετε τον ορισμό του συνόλου των μιγαδικών αριθμών. 

Α3. Να χαρακτηρίσετε ως «Σωστό»  ή  «Λάθος» τις παρακάτω προτάσεις: 

α. Οι μιγαδικοί των οποίων οι εικόνες ανήκουν στον ίδιο κύκλο, έχουν ίσα μέτρα.  

β. Οι συζυγείς μιγαδικοί έχουν ίσα μέτρα. 

γ. Αν ισχύει ότι z , ό z I.     

δ. Κάθε μιγαδικός μπορεί να γραφτεί στη μορφή: z Rez Imz i    

ε. Υπάρχει μόνο ένας πραγματικός z για τον οποίο |z-i|=|z-1| 

ΘΕΜΑ Β 

Έστω ότι για το μιγαδικό z ισχύει η σχέση: |z 4i| 2|z i|    

Β1. Να αποδείξετε ότι |z|=2. 

B2. Να αποδείξετε ότι ο 
z 2i

w
z 2i





 είναι φανταστικός. 

Β3. Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης 2 2A |z 2i| |z 2i|     

ΘΕΜΑ Γ 

Δίνονται μιγαδικοί z και w για τους οποίους ισχύουν οι παρακάτω σχέσεις: 

|(2 i)z 10 5i| 20 w 2z 3 2i         

Γ1. Να βρείτε το γεωμετρικό τόπο των εικόνων των μιγαδικών z. 

Γ2. Να βρείτε τη μέγιστη και την ελάχιστη τιμή του |z|. 

Γ3. Να βρείτε το γεωμετρικό τόπο των εικόνων των μιγαδικών w. 

Γ4. Να βρείτε τη μέγιστη τιμή του |z-w|. 

ΘΕΜΑ Δ 

Δίνεται μιγαδικός αριθμός z , 
z i

z 3 ά f(z) .
z 3


    


 Δίνεται επίσης η εξίσωση  

w |w 6 2i| 7 5i     .  

Δ1. Να υπολογίσετε τον αριθμό 2014[f(1 i)]  

Δ2. Να βρείτε το μιγαδικό w που είναι λύση της εξίσωσης. 

Δ3. Αν ισχύει Re(f(z))=Im(f(z)), τότε: 

i. Να βρείτε το γεωμετρικό τόπο των εικόνων του z. 

ii. Την μέγιστη και την ελάχιστη τιμή του |z-w|. 

A1 A2 A3 B1 B2 B3 Γ1 Γ2 Γ3 Γ4 Δ1 Δ2 Δ3i Δ3ii 

10 5 10 8 8 9 7 5 6 7 6 6 7 6 

              

 



ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ 

Α3:  Λ-Σ-Λ-Σ-Σ 

     

 
 

  
 

     

B1 : ώ ά , ά z 4i z 4i 4 z i z i ... zz 4 |z | 2

4
2i 2 2 zi i z 2iz 2i zB2 : ί w w, ά w I.

4 2 2 zi i z 2iz 2i 2i
z

B3 :A z 2i z 2i z 2i z 2i ... 2zz 8 16.
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10 5i
1 :|2 i| z 2 5 |z 3 4i| 2 x 3 y 4 4

2 i

2 : max|z | 2 5 7 min |z | 5 2 3

3 : ί w 3 2i 2z, ό w 3 6i 2(z 3 4i) ά |w 3 6i| 4 ή

x 3 y 6 16.

4 : max|z w| K 2 4 8


             



      

                 

   

      

 

 
 

   

   
   

2014

2014

2 2

2 2
2 2

2 22 2

i 2 i
1 : f(1 i) ... 1

2 i

2 :x yi x 6 y 2 7 5i ... y 5 x 2.

x y 3x y x 3y 3
3 : i. f(z) i, ό Re(f(z)) Im(f(z)) x 2 y 2 5

x 3 y x 3 y

ii. max(|z w |) 7 5 min(|z w |) 7 5

   
      
  
 

            

    
           

   

     

 

 


